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ΜǹΘǾΜǹΣΙΚǹ 
΢ΤΝΟΛΟ  ΢ǼΛΙǻΩΝ :  ΣΡǼΙ΢  (3)  

 

ΘǼΜǹ  ǹ  

ǹ1. Να  απκįİέιİĲİ  σĲδ  ΰδα  εΪγİ  1x {x| x 0}∈ = − συν =  δıξτİδ

2

1
(İφx)́ .

ıυθ x
=  
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ǹ2. ΈıĲπ  f  ηδα  ıυθΪλĲβıβ   κλδıηΫθβ  ıİ  Ϋθα  įδΪıĲβηα  ǻ .  Σδ  κθκηΪαİĲαδ  
αλξδεά  ıυθΪλĲβıβ  ά  παλΪΰκυıα  Ĳβμ  f  ıĲκ  ǻ ;  

Μονάįİμ  5 

ǹ3.  Να  χαȡαțĲȘȡȓıİĲİ  Ĳ ȚȢ  πȡȠĲȐıİȚȢ  πȠυ  αțȠȜȠυșȠȪȞ ,  γȡȐφȠȞĲαȢ  ıĲȠ  

ĲİĲȡȐįȚȩ  ıαȢ  įȓπȜα  ıĲȠ  γȡȐȝȝα  πȠυ  αȞĲȚıĲȠȚχİȓ  ıİ  țȐșİ  πȡȩĲαıȘ  ĲȘ  

ȜȑȟȘ  ΣωıĲό ,  αȞ  Ș  πȡȩĲαıȘ  İȓȞαȚ  ıωıĲȒ ,  Ȓ  Λάθος ,  αȞ  Ș  πȡȩĲαıȘ  İȓȞαȚ  
ȜαȞșαıȝȑȞȘ .  

α .  Ιıξτİδ  
x 0

ıυθx 1
lim 1.

x→
− =  

ί .  Σκ  πİįέκ  κλδıηκτ  Ĳβμ  g f  απκĲİζİέĲαδ  απσ  σζα  Ĳα  ıĲκδξİέα  x  Ĳκυ  

πİįέκυ  κλδıηκτ  Ĳβμ  f ,  ΰδα  Ĳα  κπκέα  Ĳκ  f (x)  αθάεİδ  ıĲκ  πİįέκ  

κλδıηκτ  Ĳβμ  g .  

ΰ .  Έθα  Ĳκπδεσ  ηΫΰδıĲκ  ηδαμ  ıυθΪλĲβıβμ  f  ηπκλİέ  θα  İέθαδ  ηδελσĲİλκ  

απσ  Ϋθα  Ĳκπδεσ  İζΪξδıĲκ  Ĳβμ  f .
 

į .  Γδα  εΪγİ  ıυθΪλĲβıβ  f  πκυ  İέθαδ  ΰθβıέπμ  ατικυıα  εαδ  
παλαΰπΰέıδηβ   ıĲκ  įδΪıĲβηα  ǻ  δıξτİδ  f΄(x) 0,>

 
ΰδα  εΪγİ  x ǻ∈ .  

İ .  Αθ  β  f  İέθαδ  ηδα  ıυθİξάμ  ıυθΪλĲβıβ  ıĲκ [α ,ί ] ,  ĲσĲİ  δıξτİδ  

 

ί α

α ί
f(x)dx f(x)dx .= −∫ ∫  
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ΘǼΜǹ  Ǻ  

ǻέθİĲαδ  β  ıυθΪλĲβıβ  
αx 1

f(x) , x 1,
x 1

−= ≠ −+  σπκυ  Ĳκ  α İέθαδ  Ϋθαμ  

πλαΰηαĲδεσμ  αλδγησμ .  

Ǻ1. Να  ίλİέĲİ  Ĳβθ  Ĳ δηά  Ĳκυ  α, υıĲİ  β  ΰλαφδεά  παλΪıĲαıβ  Ĳβμ  f  θα  

įδΫλξİĲαδ  απσ  Ĳκ  ıβηİέκ  A(3,2).  
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 Αθ  α 3=  ĲσĲİ :  

Ǻ2.  Να  απκįİέιİĲİ  σĲδ  β  f   İέθαδ  1-1.   
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Ǻ3.  Να  απκįİέιİĲİ  σĲδ  β  αθĲέıĲλκφβ  ıυθΪλĲβıβ  Ĳβμ  f  İέθαδ  β  

1 x 1
f (x) , x 3.

3 x

− += ≠−  
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Ǻ4.  Να  ίλİέĲİ  Ĳα  εκδθΪ  ıβηİέα  Ĳπθ  ΰλαφδευθ  παλαıĲΪıİπθ  Ĳπθ  

ıυθαλĲάıİπθ  f  εαδ  1f .−
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ΘǼΜǹ  Γ  

ǻέθİĲαδ  β  ıυθΪλĲβıβ  
1

f(x) x 1 , x 2
x 2

= + − >− .  

Γ1.  Να  ηİζİĲάıİĲİ  Ĳβθ  f  πμ  πλκμ  Ĳβ  ηκθκĲκθέα  εαδ  θα  απκįİέιİĲİ  σĲδ  β  f
İέθαδ  εκέζβ  ıĲκ  įδΪıĲβηα  2 +∞( , ).  
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Γ2.  Να  ίλİέĲİ  Ĳ δμ  αıτηπĲπĲİμ  Ĳβμ  ΰλαφδεάμ  παλΪıĲαıβμ  Ĳβμ  ıυθΪλĲβıβμ
f .   
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Γ3.  Να  υπκζκΰέıİĲİ  Ĳκ  İηίαįσθ  E(ζ)  Ĳκυ  ξπλέκυ  πκυ  πİλδεζİέİĲαδ  απσ  

Ĳβ  ΰλαφδεά  παλΪıĲαıβ  Ĳβμ  ıυθΪλĲβıβμ  f  εαδ  Ĳ δμ  İυγİέİμ  

y x 1, x ζ= + =  εαδ  x ζ 1= +  ηİ  ζ 2> .  
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Γ4.  Να  ίλİέĲİ  ΰδα  πκδİμ  Ĳ δηΫμ  Ĳκυ  ζ (2, )∈ +∞  δıξτİδ  Ǽ(ζ) ln2> .  
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ΘǼΜǹ  ǻ  

ǻέθİĲαδ  β  ıυθΪλĲβıβ  

0 ,   x 0

x lnx
f(x) , 0 x 1

x 1

1,     x 1.

=⎧⎪⎪= < ≠⎨ −⎪ =⎪⎩
 

ǻ1. Να  απκįİέιİĲİ  σĲδ  β  f  İέθαδ  ıυθİξάμ  ıĲκ  įδΪıĲβηα  [0, ).+ ∞  
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ǻ2. Να  απκįİέιİĲİ  σĲδ  β  f  İέθαδ  ΰθβıέπμ  ατικυıα  ıĲκ  įδΪıĲβηα  [0, )+ ∞ .  
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ǻ3.  Να  απκįİέιİĲİ  σĲδ  ΰδα  εΪγİ  x 0>  δıξτİδ  
1

f(x) f lnx.
x

⎛ ⎞= +⎜ ⎟⎝ ⎠  
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ǻ4.  Να  υπκζκΰέıİĲİ  Ĳκ  σλδκ  

x

f (x)x

f(e )
lim .

e→+∞  
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ΟǻǾΓΙǼ΢  ΓΙǹ  ΣΟΤ΢  ǼΞǼΣǹǽΟΜǼΝΟΤ΢  

1. ΢Ĳκ  ĲİĲλΪįδκ  θα  ΰλΪοİĲİ  ησθκ  Ĳα  πλκεαĲαλεĲδεΪ  (βηİλκηβθέα ,  
İιİĲαασηİθκ  ηΪγβηα ) .  Να  ηβθ  αθĲδΰλΪοİĲİ  Ĳα  γΫηαĲα  ıĲκ  ĲİĲλΪįδκ .   

2.  Να  ΰλΪοİĲİ  Ĳκ  κθκηαĲİπυθυησ  ıαμ  ıĲκ  πΪθπ  ηΫλκμ  Ĳπθ  
φπĲκαθĲδΰλΪφπθ  αηΫıπμ  ησζδμ  ıαμ  παλαįκγκτθ .  Συξσθ  ıβηİδυıİδμ  
ıαμ  πΪθπ  ıĲα  γΫηαĲα  įİθ  γα  ίαγηκζκΰβγκτθ  ıİ  εαηέα  πİλέπĲπıβ .  
ΚαĲΪ  Ĳβθ  απκξυλβıά  ıαμ  θα  παλαįυıİĲİ  ηααέ  ηİ  Ĳκ  ĲİĲλΪįδκ  εαδ  Ĳα  
φπĲκαθĲέΰλαφα .  

3.  Να  απαθĲάıİĲİ  ıĲο  ĲİĲλάįιό  ıαμ  ıİ  σζα  Ĳα  γΫηαĲα .  

4.  Να  ΰλΪοİĲİ  Ĳ δμ  απαθĲάıİδμ  ıαμ  ησθκ  ηİ  ηπζİ  ά  ησθκ  ηİ  ηατλκ  ıĲυζσ  
αθİιέĲβζβμ  ηİζΪθβμ .  

5.  ΚΪγİ  απΪθĲβıβ  İπδıĲβηκθδεΪ  ĲİεηβλδπηΫθβ  İέθαδ  απκįİεĲά .  

6.  ǻδΪλεİδα  İιΫĲαıβμ :  Σλİδμ  (3) υλİμ  ηİĲΪ  Ĳβ  įδαθκηά  Ĳπθ  
φπĲκαθĲδΰλΪφπθ .  

7.  Χλσθκμ  įυθαĲάμ  απκξυλβıβμ :  Μέα  (1) υλα  ηİĲΪ  Ĳβ  įδαθκηά  Ĳπθ  
φπĲκαθĲδΰλΪφπθ  εαδ  σξδ  πλδθ  Ĳ δμ  17:00. 

 

΢ǹ΢  ǼΤΧΟΜǹ΢ΣǼ KAΛǾ  ǼΠΙΣΤΧΙǹ   

ΣǼΛΟ΢ ΜǾΝΤΜǹΣΟ΢ 


